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1. [Puntuación máxima: 6]

Sea una progresión aritmética donde  u2 = 5  y  u3 = 11 .

(a) Halle la diferencia de la progresión. [2]

(b) Halle el primer término. [2]

(c) Halle la suma de los 20 primeros términos. [2]
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2. [Puntuación máxima: 6]

En una clase de 30 alumnos hay 18 que hablan bien español, 10 que hablan bien francés y 

5 que no hablan bien ninguno de estos dos idiomas. El siguiente diagrama de Venn muestra 

los sucesos “habla bien español” y “habla bien francés”.

Los valores  m ,  n ,  p  y  q  representan números de alumnos.

m

U

q

n p

habla bien

 español

habla bien 

francés

(a) Escriba el valor de  q . [1]

(b) Halle el valor de  n . [2]

(c) Escriba el valor de  m  y el de  p . [3]
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3. [Puntuación máxima: 7]

Sea  g (x) = x2
 + bx + 11 . El punto  (-1 , 8)  pertenece al gráfico de  g .

(a) Halle el valor de  b . [3]

(b) Se transforma el gráfico de  f (x) = x2  hasta obtenerse el gráfico de  g .

Describa esta transformación. [4]
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4. [Puntuación máxima: 6]

Considere 
11 11!

! 9!a a

 
= 

 
.

(a) Halle el valor de  a . [2]

(b) A partir de lo anterior o de cualquier otro modo alternativo, halle el coeficiente del 
término en  x9

  del desarrollo de  (x + 3)11
 . [4]
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5. [Puntuación máxima: 6]

Considere la función  f  cuya derivada es  f ′(x) = 2x2
 + 5kx + 3k2

 + 2 , donde  x ,  k∈ .

(a) Muestre que el discriminante de  f ′(x)  es  k2
 - 16 . [2]

(b) Sabiendo que  f  es una función creciente, halle todos los posibles valores de  k . [4]
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6. [Puntuación máxima: 8]

Sea ( ) 4cos 1
2

x
f x

 = + 
 

, para  0 ≤ x ≤ 6π . Halle los valores de  x  para los que se cumple 

que ( ) 2 2 1f x > + .
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7. [Puntuación máxima: 6] 

Las variables  X  e  Y  siguen una distribución normal, con  X  N (14 , a2 )  e  Y  N (22 , a2 ) ,   
a > 0 .

(a) Halle  b  de modo que se cumpla que  P (X > b) = P (Y < b) . [2]

Se sabe que  P (X > 20) = 0,112 .

(b) Halle  P (16 < Y < 28) . [4]
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Sección B

Conteste todas las preguntas en el cuadernillo de respuestas provisto. Empiece una página nueva para 

cada respuesta.

8. [Puntuación máxima: 14] 

Sea una pequeña caja con forma de ortoedro cuya base rectangular tiene una longitud 

de  3x cm  y una anchura de  x cm , donde  x > 0 . De altura mide  y cm , donde  y > 0 .

la figura no está dibujada a escala

3x

x

y

La suma de la longitud, la anchura y la altura es igual a  12 cm .

(a) Escriba una expresión para  y  en función de  x . [1]

El volumen de la caja es igual a  V cm3 .

(b) Halle una expresión para  V  en función de  x . [2]

(c) Halle 
d

d

V

x
. [2]

(d) (i)  Halle el valor de  x  para el cual  V  es máximo.

(ii) Justifique su respuesta.  [7]

(e) Halle el volumen máximo. [2]
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9. [Puntuación máxima: 17]

Los puntos A y B tienen por vectores de posición 

2

4

4

- 
 
 
 - 

 y 

6

8

0

 
 
 
 
 

 respectivamente.

El punto C tiene por vector de posición 

1

0

k

- 
 
 
 
 

. Sea O el origen.

(a) Halle, en función de  k ,

(i) OA OC
→ →

 ;

(ii) OB OC
→ →

 . [3]

(b) Sabiendo que  AÔC = BÔC , muestre que  k = 7 . [8]

(c) Calcule el área del triángulo  AOC . [6]
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10. [Puntuación máxima: 14]

Sea  g (x) = px
 + q , donde  x ,  p ,  q∈ ,  p > 1 . El punto  A (0 , a)  pertenece al gráfico de  g .

Sea  f (x) = g-1
 (x) . El punto B pertenece al gráfico de  f  y es el simétrico del punto A  

respecto de la recta  y = x .

(a) Escriba las coordenadas de B. [2]

La recta  L1  es tangente al gráfico de  f  en B.

(b) Sabiendo que 
1

( )
ln

f a
p

′ = , halle la ecuación de  L1  en función de  x ,  p  y  q . [5]

La recta  L2  es tangente al gráfico de  g  en A y tiene por ecuación  y = (ln p) x + q + 1 .

La recta  L2  pasa por el punto  (-2 , -2) .

La pendiente de la normal a  g  en A es igual a 
1

1
ln

3

 
 
 

.

(c) Halle la ecuación de  L1  en función de  x . [7]
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Las respuestas que se escriban en 

esta página no serán corregidas. 


